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Zadaci s pismenih ispita iz Matematike I drugi dio

Zadani su vektori @ = 7+ (2A + 1)J. , b = 20+ AT+ 2k i @ = 7+ J+ k. Odredite
A € R, tako da zadani vektori budu komplanarni i prikazite vektor ¢ kao linearnu
kombinaciju @ i b.

Odredite jednadzbu ravnine koja sadrzi presjec¢nicu ravnina 3z + 2y + 5z + 6 =0 i
x + 4y + 3z +4 =0, a usporedna je s osi x.

Odredite jednadzbu ravnine koja sadrzi presje¢nicu ravnina 3x 4+ 2y + 52 +6 =0 i

x + 4y + 32+ 4 = 0, a usporedna je s pravcem ””T_l = yT_5 = %

Napisite jednadzbu ravnine koja sadrzi presjecnicu ravnina z+y = 0ix—y+2—2 =0
a paralelna je pravcu x =y = 2.

Odredite jednadzbu ravnine koja sadrzi pravac

x—l_ +2_z—3
g ~YTET T3

i okomita je na ravninu 2x — 4y + z = 0.

Odredite jednadzbu pravca koji lezi u ravnini 3z — 2y — 2z = 1, prolazi tockom
T(1,0,1) i okomit je na os z.

U ravnini 3x — 2y + 2z + 2 = 0 odredite tocku koja je jednako udaljena od tocaka
A(3,2,0), B(1,2,0), C(0,0,—3).

U ravnini z = 0 odredite pravac ¢ija je svaka tocka jednako udaljena od tocaka
A(2,4,0) i B(4,0,4).

Na pravcu x=y=z odredite tocku koja je jednako udaljena od tocaka A(2,4,0) i
B(4,04).
Na pravcu
r+2 y+1 =z2-3
6 2  —4
odredi tocku jednako udaljenu od ravnina z —2y+2z =0, —2z+4y —42+4+12 = 0.

Na pravcu
r—1 y =z-1

31 -2
odredi tocku jednako udaljenu od ravnina x — 2y +22 =0, —x + 2y — 22+ 6 = 0.

Na pravcu %‘1 = ¥,z = =3 odredite tocku jednako udaljenu od ravnina

r—4y+32=0, —z+4y —324+6=0.
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Na pravcu
r+2 y+1 =z-3

6 2 —4
odredi tocku jednako udaljenu od ravnina x — 2y +22 =0, —2x+4y —4z+12 = 0.

Odredite:

(a) jednadzbu ravnine u kojoj lezi tocka M(1,2,3) i pravac x=t+1, y=2t, z=3t-2

(b) jednadzbu pravca koji je paralelan zadanom pravcu a prolazi tockom M.

Odredite cjelobrojni parametar \, tako da se pravci

x—|—4_

1
;y y—2==z , :c—l—?::gzz—'—

2 A

sijeku. Za odredeni A napisite jednadzbu ravnine kojoj pripadaju.

Odredite jednadzbu ravnine u kojoj lezi tocka M(1,2,0) i pravac
x=t+1, y=2t, z=3t-2. Kolika je udaljenost te ravnine od ishodista?

Odredite udaljenost tocke A(1,2,0) od pravca koji prolazi tockama B(-1,-1,-1) i
C(2,2,2).

Zadani su vrhovi tetraedra A(3,-2,1),B(2,5,0),C(-2,4,0),D(0,0,10). Napisite jed-

nadzbu pravca na kojem lezi visina vp tetraedra.

Tocke T} = (—1,0,0),T5 = (0,—2,0), 75 = (1, —2,1) su tri vrha tetraedra. Odredite
jednadzbu ravnine u kojoj treba lezati cetvrti vrh da bi volumen tetraedra iznosio
4 volumne jedinice.

Tocke Ty = (—1,0,0), T2 = (0,—2,0), 73 = (1,1,1) su tri vrha tetraedra. Odredite
jednadzbu ravnine u kojoj treba lezati cetvrti vrh da bi volumen tetraedra iznosio
4 volumne jedinice.

Na pravcu z — 1 = y = z + 1 odredite tocku D tako da volumen tetraedra ¢iji su
vrhovi A(3,2,0), B(1,2,0), C(0,0,—3), D(?,?,7) iznosi 1 volumnu jedinicu.

Neka su
r—1 y—2 2-3 r y—1 z-2

1 2 3 ’ 2 1 2
kanonske jednadzbe pravaca p; i po. Odredite jednadzbu praveca koji prolazi tockom
T(1,1,1) i sijece pravce p; i po.

Za koju vrijednost od A je ravnina Ax + 3y — 5z + 1 = 0 paralelna pravcu

r—1 y+1
= = Z
4 3

Odredi projekciju pravca na tu ravninu.
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Odredite jednadzbu ravnine s obzirom na koju su pravci py ... IT’?’ = %1 = 2=2
P ””T“ = %7 === 2 medusobno zrcalno simetricni.
Na osi z odredite tocku koja je jednako udaljena od pravaca py ... %‘3 = y—;l ==,

z+1l _ y=7 _ z2=2
I
Odredite udaljenost tocke A(4,-5,4) od ravnine u kojoj leze pravci p; i py. Pravac p;
presjecnica jeravninax —y+z2—3=01x+y+ 2 —1 =0, a pravac p, presjecnica
jeravninay =0ix+ 2z = 0.

Napisite jednadzbu pravca koji prolazi tockom T(1,2,-1), paralelan je ravnini 7.
—3x 4+ 2y + 32 + 6 = 0 1 sijece pravac q. . x“ y: z+ 1.

Naplslte jednadzbu pravca koji prolazi tockom A(2,
.z —2y+3z—5=0isijece pravac q... =2 = 15

3) paralelan je s ravninom
z—6
5

Odredi jednadzbu ravnine koja prolazi tockom T(3,-1,-2) i paralelna s pravcima

pl... 252 = — =l gy b8 — vl — =8 Kolika je udaljenost te ravnine od

. . 3 5
ishodista?

Tocke A=(-1,1,0), B=(1,0,0), D=(0,0,1) su tri vrha baze paralelepipeda. Na pravcu
r+1= ny1 = £ koji prolazi tockom A odredite vrh paralelne baze tako da volumen

iznosi 16 volumnih jedinica.

Pravac p presjecnica je ravnina bx — 3y + 22 —5=012x —y — 2z — 1 = 0. Napisite
kanonske jednadzbe tog pravca. U kojoj tocki pravac p probada ravninu z = 1 7
Lezi li pravac p i u ravnini 4x — 3y + 72 — 7 =07

Nadite jednadzbu ravnine koja sadrsi pravac %1 = 253, y = —2 i koja je okomita

na ravninu 2x — 4y + z = 0. Kolika je udaljenost tocke 7'(1,1,1) od te nadene
ravnine 7

Odredite tocku @ simetri¢nu tocki P(4,1,6) obzirom na pravac

r+2 y—7
)

= Z.

Odredite tocku Q simetricnu tocki P(2,-3,2) obzirom na ravninu z + 2y + 2z —9 = 0.

Odredite udaljenost izmedu dva zadana pravca:
pravaca T = 2 > = —1;
1pravacax—4z—2 y=z—1

Odredite jednadzbu ravnine koja sadrzi os y i sjeciste pravaca

z+2 _ y+4 z—4 x+3 _ y—8 __ 245
Pr---73~ ="~ = g, P2-- =5 T 1

Odredite jednadzbu pravca koji lezi u ravnini 3x — z = 0 a sijece pravac

z+3 _ y—8 __ z+5
== pod pravim kutem.
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Odredite ortogonalnu projekciju tocke T'(1, 1, 1) na pravac koji je presjecnica ravnina
r4+y+z=31r—-2y+z2=1.

x z
Na pravcu 5= % =3 odredite tocku koja je najbliza pravcu x =t,y =t,z = 2.
Odredite ortogonalnu projekciju tocke 7°(0, 5, —1)

na pravac koji je presjecnica ravnina x +y=0ixz — 2+ 3 = 0.

Napisite jednadzbu pravca na kojem lezi visina v, trokuta ¢iji su vrhovi A(5,2,3),
B(8,3,-5) i C(5,0,7).

Nadite siljasti kut izmedu ravnine x + y + 32 — 1 = 0 i pravca odredenog kao
presjecnica ravnina z +y +z2 —4=012rx —y+42+5=0.

Odredite kuteve koje s koordinatnim osima zatvara pravac odreden kao presjecnica
ravnina 3z —y + 2z =01 6x — 3y + 2z —2=0.
Kojoj je tocki pravca
r+1 y+3 z-11
3 17 =5
pri ortogonalnoj projekciji na ravninu x + 2y + 3z = 0 projekcija ishodiste?

Tocka T lezi na pravcu “"”2;1 = %2 = Zf. Odredite koordinate tocke T tako da
ortogonalna projekcija tocke T na pravac % = % =  bude ishodiste.
Odredite jednadzbu ravnine koja je okomita na zadanu ravninu 2x —4y+z2+5=10

i prolazi pravcem koji je presjecnica ravninaz +y —2+4=0 i2z2 —y—z=1.

Odredite jednadzbu ravnine koja je okomita na zadanu ravninu 2x — 4y +z2+3 =0
i prolazi pravcem koji je presjecnica ravninaz +y —z2+3=0 i2z —y— 2z = 3.

Tocke u kojima koordinatne osi probadaju ravninu 3z — y + 4z — 12 = 0 vrhovi su
trokuta. Napisite jednadzbu pravca na kojem lezi visina trokuta povucena iz vrha
C(0,0,3).

Odredite ortogonalnu projekciju tocke T(-2,5,3) na pravac %‘1 = % = 2—6. Kolika

je povrsina trokuta ¢iji su vrhovi tocka T, njena projekcija i ishodiste?

Odredite kut koji zatvara brid tetraedra na kojem leze vrhovi A i D s ravninom
baze ABC, ako su vrhovi tetraedra

A0 ,-1,1),B(1,1,5),C(-3,2,-2)iD(2,5,2).

Odredite kut koji zatvara pravac koji je presjec¢nica ravnina x +y + 2z — 2 = 0,
2x +y — 2z — 1 =0 i ravnina u kojoj leze tocke A(2,3,-1), B(1,1,0), C(0,-2,1).

Odredite ortogonalnu projekciju pravca % = =2 — 253 pjy ravninu

-1 5
r+y+42—-9=0.
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Tockama A(a,2,2) i B(2,1,1) prolazi pravac p;, a tockama C(3,0,3) i D(4,-1,2) pravac
po. Odredi a tako da pravci p; i ps leze u istoj ravnini. Napisite jednadzbu te ravnine.

Ortogonalna projekcija pravca p koji lezi u ravnini x + y 4+ 22 — 6 = 0 na ravninu
z = 0 je pravac y = z. Odredite kanonske jednadzbe pravca p.

(a) Odredite A i B tako da pravac p...  — 1 =y — 2 = z — 3 lezi u ravnini 7...
Az +By+2z+1=0.

(b) Odredite jednadzbu ravnine, koja je okomita na ravninu = a prolazi pravcem

P

U trokutu A(4,4,-3), B(-2,-2,3), C(2,1,4) odredi duljinu visine v, i jednadzbu
pravca na kojem ta visina lezi.

Odredite jednadzbu pravca simetri¢nog pravcu ’”T_l = ¥ = 22 g obzirom na ravninu

1 2
T+ 2y+32=0.

Odredite jednadzbu pravca koji prolazi tockom T(0,3,0) okomit je na os y i sijece
pravac %*2 = y_;; = z.

Odredite jednadzbu pravca koji prolazi ishodistem okomit je na os x i sijece pravac

42 _ y=7 _
5 = 3 = Z.



